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Доклад посвящён разработанной авторами общей теории неальтерниру-
ющих гамильтоновых алгебр Ли над полем характеристики 2. Эти алгеб-
ры Ли в некотором смысле аналогичны гамильтоновым супералгебрам Ли
H(n,m) нулевой характеристики. Над полем характеристики 2 мы рассмат-
риваем в качестве исходной коммутативной алгебры (алгебры «функций»)
алгебру разделённых степеней O(F), соответствующую флагу пространства
«переменных» E = 〈x1, . . . , xn〉, алгебру Ли специальных дифференциро-
ваний W (F) (алгебра векторных полей), комплекс симметрических диффе-
ренциальных форм SΩ(F) и невырожденную замкнутую дифференциальную
симметрическую форму

ω =
∑
i

ωiidx
(2)
i +

∑
i<j

ωijdxidxj,

ωij ∈ O(F).
Комплекс SΩ(F) имеет естественную структуры алгебры разделённых сте-

пеней над алгеброй O(F). Алгебра Ли P̃ (F, ω) гамильтоновых векторных
полей в W (F), сохраняющих форму ω, а также любая её подалгебра Ли,
содержащая второй коммутант, называется неальтернирующей гамильтоно-
вой алгеброй Ли. Применяя стандартный гамильтонов формализм, получаем
изоморфизм неальтернирующих гамильтоновых алгебр Ли и алгебры Ли га-
мильтонианов, определённых с точностью до константы, относительно скобки
Пуассона

{f, g} =
∑
i

ωii∂if∂ig +
∑
i<j

ωij(∂if∂jg + ∂ig∂jf).

Здесь ωij — матрица, обратная матрице формы ω.
Серия гамильтоновых алгебр Ли характеристики 2 c простейшей симмет-

рической скобкой Пуассона была построена Lei Lin [1]. Некоторые алгебры
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этой серии изоморфны алгебрам Капланского [2]. Неальтернирующие гамиль-
тоновы алгебры Ли исследовались D. Leites, S. Bouarrouj, M. Messaoudene, P.
Grozman, A. Lebedev, I. Schepochkina в направлении распространения идей и
методов теории супералгебр Ли на случай алгебр Ли чётной характеристики
(см. [3], [4]).

Авторы получили классификацию градуированных неальтернирующих га-
мильтоновых алгебр Ли, основанную на построенной теории инвариантов
неальтернирующих симметрических билинейных форм характеристики 2 от-
носительно группы автоморфизмов флага. Найдены размерности простых
градуированных неальтернирующих гамильтоновых алгебр Ли. Доказывает-
ся, что фильтрованные деформации градуированных неальтернирующих га-
мильтоновых алгебр Ли соответствуют неальтернирующим гамильтоновым
формам с полиномиальными коэффициентами. Отметим, что классические
градуированные гамильтоновы алгебры Ли имеют фильтрованные дефор-
мации, которые соответствуют дифференциальным формам с неполиноми-
альными коэффициентами [5]. Кроме того, при достаточно общих условиях,
например, когда высоты переменных больше 1, градуированные неальтерни-
рующие гамильтоновы алгебры являются жёсткими относительно фильтро-
ванных деформаций, в отличие от классических гамильтоновых алгебр. До-
казывается инвариантность стандартной максимальной подалгебры. Даётся
описание дифференцирований и автоморфизмов фильтрованных неальтерни-
рующих гамильтоновых алгебр Ли. Все результаты справедливы за исклю-
чением некоторых случаев, когда число переменных n = 2, 3 или 4.

Работа выполнена при поддержке РФФИ, грант 18–01–00900/а, и Мино-
брнауки РФ (госзадание, проект №0729–2020–0055).
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