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В работе получены аналоги теоремы Фубини, где в качестве интегралов берутся 

интегралы Шоке по монотонным функциям множества. 
Пусть Σ – некоторая σ – алгебра подмножеств множества X. Функция множества 
μ:  Σ →    [0;+∞) называется монотонной, если μ(∅) =0 и μ(А)≤ μ(В), лишь только 
А, В ∈Σ и А ⸦ В. 
Пусть функция f: X  →  [a,b] является Σ – измеримой. Под ∫X f dμ здесь понимаем 

интеграл Шоке, который будет равен  ∫X f dμ =a  μ(X) +∫a
b   μ({f≥t}) dt. 

Пусть f1  и f 2 : X  →  ℝ. Будем говорить,что функции  f1  и f 2  сравнимы, если 
выполняется хотя бы одно из соотношений f1 ≤ f 2  или f 2 ≤ f1 . Множества E и F, 
содержащиеся в Х, называем сравнимыми, если их характеристические функции 
сравнимы. 

Говорим, что μ1 , μ 2: Σ →   [0;+∞) сравнимы, если выполняется хотя бы одно из 
соотношений μ1  ≤  μ 2   или  μ 2 ≤   μ1 . 

Доказана следующая теорема : 
Пусть X, Y – некоторые непустые множества; 

μy : 2
X 
→   [0;+∞), где y ∈Y, -семейство монотонных функций множества, 

которые попарно сравнимы, и ��ö«õ¸�¸ �∈! c��»� ≠ ∞ 

( 2
X   
означает множество всех подмножеств Х). 

Функция множества ν : 2
Y 
→   [0;+∞) монотонная. 

Пусть функция f(x,y): » × #→   [a,b] имеет попарно сравнимые y-сечения. 

Полагаем выполненным условие согласования: для ∀��,�
 ∈ # имеет место хотя 

бы одно из условий: 1) μ  y1≤  μ y2   и f(., y1)   ≤   f(., y2 ) или 2) cy2≤  cy1  и f(., y2 )≤  f(., y1). 

Обозначим ℰ={E={f  ≥α},  α∈ℝ.}. 

Пусть φ: 2
Z 
→   [0;+∞) – любая монотонная функция множества, для которой 

                                                        φ(E)=�! c�(Ey ) dν, E∈ ℰ. 

Тогда �%×! ���, ���� = � ��% ���, ���c��! �ù. 

  

Заметим, что если в теореме дополнительно потребовать c�(») = � ≥ 0для всех � ∈ #, то она остается верной и для ограниченных f со значениями в  ℝ, не обязательно 
неотрицательных. 
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