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г az + b a 
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cz + d 
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2\ z) 
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§1. Понятие функции комплексного переменного 
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Геометрическое истолкование комплексной функции 
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кривой С, зависящей от параметра. Например, круг \z\<R можно мыслить 
как область, полученную "заметанием" окружностью \z\=r при изменении 
радиуса г от нуля до R, или как область, полученную "заметанием" радиу­
сом окружности при вращении его на 360°. Представив себе область ^ о б ­
разованной "заметанием" кривой С, кривую С отображают в ее образ К и 
смотрят, какую область "заметет" К, когда С "заметает" область £). 

Примеры 

Рис.2 

2. Функция w=z2 преобразует луч, выходящий из начала координат, в 
луч, выходящий из начала координат, но при этом угол наклона его к ве­
щественной оси удваивается. Угол с вершиной в начале координат преоб­
разуется в угол двойного раствора. 

Действительно, точка z = r (cos <p+i sin ip) опишет луч, если p=const, a 
г изменяется от 0 до сю. Но w = z2 = / (cos 2<p+i sin 2ip). Отсюда видим, что 
аргумент w равен 2<р и, значит, тоже остается постоянным, но вдвое боль­
шим, чем аргумент z, а модуль w равен г2 и также меняется от 0 до <ю. Сле-
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Определения предела и непрерывности функции комплексной пере­
менной аналогичны соответствующим определениям для вещественной 
функции, и мы их не приводим. Сформулируем основную теорему об ото­
бражении области с границей. 

Т Р П П Р М Я 1 

9 



§2. Конформные отображения 

Аналитические функции 

Теорема 3 

Отображение, осуществляемое аналитической функцией, является 
конформным в любой точке, в которой ее производная отлична от нуля. 
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Простейшие конформные отображения 

Рассмотрим простейшие конформные отображения одной плоскости 
на другую, совершаемые с помощью основных элементарных функций: 
дробно-линейной, показательной, степенной и функцией Жуковского. 

1. Дробно-линейное преобразование 
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Замечание. Во всех предыдущих примерах вместо области можно бы­
ло брать область с границей. 
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§4. Примеры для самостоятельной работы 
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Ответы 
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